
��� ����)
 :(
�� ����� ���� ������ ����� ����

كارشناسي و كارشناسي ارشد

عنــوان درس

كد درس/رشته تحصيلي

سري سوال تستي) : دقيقه(زمان آزمون تستي: تعداد سوالات  تشريحيتشريحي

�����  �!��", ����� �!��"$

% &� '()* +(* :::

:

:

: :

 ,-. �����)/0�� ,( �����) ������1 ,( �����) ,-. , 2 %%%%*+3 (�������1 4 �������%%%%+$'

 5�6��  V  4 W   7�8�8 9� /:� �� /:�!� ���;<. ������ �����=  n4  m >�;?�� 4 5��� A@�/�8 A��8�. �����  

�BCT D�    V  9�  WE
F�� G�-H ��D 9;� 6 I�/J 5�K�" /0�� 5��L!� 9��M 4� 9� 
�F�   

 ����T ����	
 ���� ����� A
��  .

����	
 ����A ��� ����
 �	� ���� ����� ����� A
��  

����	
 ����A��� ����
 �	� �	���� ����� ����� A
��   

�	� ���� �����A   �   ����A   = ��� T 

1

%

!

"

#

-

.

.

.

.

 /�;J O�= )(VLT ∈4VE
�� G�-H ��D 9;� 6 I�/1 ���P;�� ��  /0�� /:�!� ���;<.  

 T   
�	$�  T
�� %� �� %�  

T�$	� ���&��'�(� 	)*�+ �(� 
�� %� �� %�  . T�$	� 	$�  �(� 	)*�+ �(� 
�� %� �� %� .

2

%!

"#

-

..

..

/�;J O�=  X4��� I�� ������ ���= Q�  XBA ⊆, >�;?��4 { }BbAabaBA ∈∈+=+ ,:  . ��D 9;� 6 I�/J

E
F�� G�-H

 �(�A �$	� ,	� BA +
�� ,	� -.&   . �(�BA, �*$	� ���� BA +
�� ����-.& .

 �(�BA, �*$	� /��01 BA +
�� /��01 -.&   . �(�BA, �*$	� ,	� BA∩
�� ,	� -.& .

3

%!

"#

-

..

..

/�;J O�=  ),( mn RRLT ∈ . �� ���� 5�K�"
n

Rx ∈R 

TT =′)(xT ′����& ��2+      .

0=′TTxT =′ )(

4

%!

"#

-

..

..

S��8 ���. �� 9;� 6 I�/JRRf →2:9B��� ��   










=

≠
+=

)0.0(),(0

)0,0(),(

),(
22

2

yx

yx
yx

yx

yxf E
�� G�-H   

fDfD 21 ,�� 
2R	
� �&���&��3 ������ f
�.& ����.   .

fDfD 21 ,�� 
2R+ �&���&��3 ������ f
�� ����.  .

4�	�f ��  )0,0(
�� ��5  6�0
.

fDfD 21 ,�� 
2

R�*��.&���&��3 ������ 

5

%

!

"

#

-

.

.

.

.

6   از 1  صفحه  93-1392  نيمسال دوم   %*%*/%*%*'*U3% 

WWW.20FILE.ORG



��� ����)
 :(
�� ����� ���� ������ ����� ����

كارشناسي و كارشناسي ارشد

عنــوان درس

كد درس/رشته تحصيلي

سري سوال تستي) : دقيقه(زمان آزمون تستي: تعداد سوالات  تشريحيتشريحي

�����  �!��", ����� �!��"$

%&� '()* +(* :::

:

:

: :

 ,-. �����)/0�� ,( �����) ������1 ,( �����) ,-. , 2 %%%%*+3 (�������1 4 �������%%%%+$'

5�6�� f
0�K� Q� 
1

CD�� 9���V. D�  
n

RD ⊆9�  
n

R4  )(xf ′�� ��D� 9�  Dx ∈���P;�� �� /0�� ��WM �4��4   

f
�.& %� �� %� ��7�
 ����	
� 
�� ,	� 
$	8&   .f	
� 
�� %� �� %� ��7�
 ���� f
�.& ,	� .

f%� �� %� ��7�
 ���� + 
��,	�   .f%� �� %� ��7�
 ���� �& 
�� ,	� �&

6

%!

"#

-

..

..

 /�;J O�=
kmn RRRf →×:4 �BC 4� �:��8  

mn RRyx ×∈),(G�-H ��D 9;� 6 I�/J  5�K�" /0�� 5��L!� XBY� 

E
F��

Df �� 
��& ),( yx
�� ���  . �� ),( yx
����59��0
 .

DfyxfD =),(20),(3 ≠yxfD

7

%!

"#

-

..

..

S��8 ���. �� 9;� 6 I�/J RRf →2:9B��� ��   










=

≠
+

−

=

)0.0(),(0

)0,0(),(
)(

),(
22

22

yx

yx
yx

yxxy

yxfE
�� 
�����   

f ,� ���& �� ��
2

R
�� ����.        .fDfD 21 , ,� ���& �� �� 
2R�&� ����.  .

fDfD 2112 , ,�   ���& �� �� 
2

R�&� ����.  1)0,0(12 =fD+ 1)0,0(21 −=fD 

8

%!

"#

-

..

..

 �6�  RIf →:)I �� �� 5D�� 
n

R(E
�� G�-H ��D 9;� 6 I�/J /0�� ��/���J S��8 Q�

∫
−

=

I

fPUf ),(inf∫
−

=

I

fPUf ),(sup∫
−

=

I

fPLf ),(sup∫ =
I

fPLf ),(inf

9

%!"#

-

....

   S��8 /�;J O�=Rf →× ]1,0[]1,0[:  ���P�  










≤≤

<≤

=

1
2

1
1

2

1
00

),(

x

x

yxfI�/1 ���P;����   /0�� 5/0 Z��:8   

E
�� G�-H ��D 9;� 6

∫
×

=
]1,0[]1,0[

1f∫
×

=
]1,0[]1,0[

2

1
f∫

×

=
]1,0[]1,0[

0f∫
×

−=
]1,0[]1,0[

2

1
f

10

%!"#

-

....

E
F�� G�-H ��D 9;� 6 I�/J

 ,� ��	*�
	& �:�;<
 ��, ��
n

R
�� �=> /,��&� ����� . ,� ��	;$ �:�;<
 ��, ��
n

R
�� �=> /,��&� ����� .

�:�;<
 ��? �(�A/,��&� �$	� �=> A
�� �=> -.&    .�(�A�$	� �=> /,��&� 	� /��01 A
�� �=> ��? 	�  .

11

%!

"#

-

..

..

6   از 2  صفحه  93-1392  نيمسال دوم   %*%*/%*%*'*U3% 

WWW.20FILE.ORG



��� ����)
 :(
�� ����� ���� ������ ����� ����

كارشناسي و كارشناسي ارشد

عنــوان درس

كد درس/رشته تحصيلي

سري سوال تستي) : دقيقه(زمان آزمون تستي: تعداد سوالات  تشريحيتشريحي

�����  �!��", ����� �!��"$

%&� '()* +(* :::

:

:

: :

 ,-. �����)/0�� ,( �����) ������1 ,( �����) ,-. , 2 %%%%*+3 (�������1 4 �������%%%%+$'

   S��8 ���. �� 9;� 6 I�/JRf →× ]1,0[]1,0[: ���P� 9J  













==∈−

∉∈

∉

=

1),(,,
1

1

,1

1

),(

qp
q

p
xQy

q

QyQx

Qx

yxfZ��:8  

  E
F�� G�-H ��0 �.

�� ����x @����  �$	� A*( �3∫ =
1

0
1),( dyyxf

     .

�� ����  x @����  �$	� 	��( �3∫ =
1

0
1),( dyyxf

.

f
�.& ��59B��8�&� /,	� C�� �� .

∫ =
]1,0][1,0[

1f

12

%

!

"

#

-

.

.

.

.

 ��� �;-;. 9� �4/-. 
��F.xy 2= Rxy = Rx
y

1
=

 4x
y

2
=

  ��
2

RE
�� ��D ��/Y. I�/J ����� 

2ln2ln42
2ln

2

1

13

%!"#

-

....

 @H��∫
∞

−

0

2
xe

E
�� ��D ��/Y. I�/J 

2

ππ

2

ππ

14

%!"#

-

....

 �6�D [�\ ]�� }1,0:),{(
22 ≤+≥ yxyyx @H�� /0�� dxdy

yx

yx

D

∫
++

+

1

)(
22

2

E
�� ��D ��/Y. I�/J 

π
3

22 −
π

3

22 +π
3

2
π

3

2

15

%!"#

-

....

6   از 3  صفحه  93-1392  نيمسال دوم   %*%*/%*%*'*U3% 

WWW.20FILE.ORG



��� ����)
 :(
�� ����� ���� ������ ����� ����

كارشناسي و كارشناسي ارشد

عنــوان درس

كد درس/رشته تحصيلي

سري سوال تستي) : دقيقه(زمان آزمون تستي: تعداد سوالات  تشريحيتشريحي

�����  �!��", ����� �!��"$

%&� '()* +(* :::

:

:

: :

 ,-. �����)/0�� ,( �����) ������1 ,( �����) ,-. , 2 %%%%*+3 (�������1 4 �������%%%%+$'

 �6�{ }
kφφφ ,...,, 21 ���� �� 9��M

∗V  /0�� 
{ }kii piiI p

≤≤ΛΛ= ,...,1;... 11
φφφ

�� 9��M Q�)( ∗Λ Vp

>�� �� /0�� �. 

 ���.�� 9;� 6 I�/J ���H)(dim ∗Λ Vp

E
�� G�-H 

!

!
)(dim

p

k
V

p =Λ ∗

 )!(!

!
)(dim

pkp

k
V

p

−
=Λ ∗

 

)!(!)(dim pkkVp −=Λ ∗

 
)!(!

!
)(dim

pkk

p
V

p

−
=Λ ∗

 

16

%!

"#

-

..

..

E/0�� �. 
����� ��D X;� 6 I�/J

��$ D�: ���&	� 

E:  �F;2 +� G���� 	� /	(�� 
�� H+	*�
  ���&	� .

 I	;��J�&� H+	*�
 	� ���&	� .


�� H+	*�
 �� ���& H�7.


�� H+	*�
 ���&	� %� �	*.
���  .

17

%

!

"

#

-

.

.

.

.

 Q� ��D ��� 9;� 6 D� Q� I�/J2$ �� I�=
3

RE
�� 

zyx ++=µ zdxydyxdx ++=Ω 

dzdydxxy ΛΛ=Ψ 2

 dzdxzdzdyydydxx Λ+Λ+Λ= 222θ 

18

%!

"#

-

..

..

 /�;J O�= γ�� �/:� Q� GB� Q�  
2

R4���\ ��   ]1,0[ ���P� 9J /0��   )1,1()( 2 −+= tttγ4 
�� 5/0 Z��:8 

ydxxdy +=ω .  @H��    ���P;����
∫
γ

ω

E
�� ��D ��/Y. I�/J �����

2−1−21

19

%!"#

-

....

E
F�� ���\�� ��D 9B��� I�/J ���F��8 ^�� ���. ��

2121 )( TSTSTTS ⊗+⊗=+⊗ 
TSST ⊗=⊗ 

)()( aTSTaS ⊗=⊗ )()( UTSUTS ⊗⊗=⊗⊗ 

20

%!

"#

-

..

..

����� " /�� @.�J  ^/-. 4 D�� ��� 9���V. �� 9<F� ��� I�="E
�� 9;� 6 I�/J �K����

�	*.
��� �.K?  �3���� �.K? /�	L&��  @BM+	( N.K?�����O

21

%!"#

-

....

6   از 4  صفحه  93-1392  نيمسال دوم   %*%*/%*%*'*U3% 

WWW.20FILE.ORG



��� ����)
 :(
�� ����� ���� ������ ����� ����

كارشناسي و كارشناسي ارشد

عنــوان درس

كد درس/رشته تحصيلي

سري سوال تستي) : دقيقه(زمان آزمون تستي: تعداد سوالات  تشريحيتشريحي

�����  �!��", ����� �!��"$

%&� '()* +(* :::

:

:

: :

 ,-. �����)/0�� ,( �����) ������1 ,( �����) ,-. , 2 %%%%*+3 (�������1 4 �������%%%%+$'

�`��C a<b. dD�� 9���V. �� ����� ��� I�= �4�  
k

RU ⊆ I�/J �����    E
F�� ��D [��C

                                        

   ���� ������7 ��&	? 

��+� @� ��&	? %� �+� �2�	� 6�0
 �P� �� I�1 ����
 Q=RpI�1  

22

%!

"#

-

..

..

  �6�
kQ c��� Q�k−         E/0�� �. 
��� ��D ����� I�/J /0�� �/:�

   

�Q
�� M�� %� + ���& %� �
	$
1Q 
�� M�� %� + ���& +� �
	$

2Q
�� M�� +� + �2++� �
	$
3Q   
�� M�� �� + �2+ �� �
	$

23

%!

"#

-

..

..

/0�� ��� 
��� ��D 9;� 6 I�/J

  S�	�
k

Q H�T
 �:�;<
 ��, C���L��3
k

R �+	R �3 
�� kee ,...,, 1�
�� .

��� 
)2 ����
 ���� �� S�	� �	*.
���
],,,0[ 3212111 eeeeee +++=σ


�� �=> �����    .

�&�� �
 H�T
 �	� �:�;<
 �� �� H�T
 �:�;<
 ����
 �	� 
$	8&.

 /	(��2≥k  +  
],...,,[

10 k
ppp=σ

  S�	� %�   k�$	� ��� 
)2 ����
 ���� 0
2 =σ∂. 

24

%

!

"

#

-

.

.

.

.

E/0�� ��� G�-H ��D X;� 6 I�/J

�(�w ��  E   %� k_ �$	� �
	3 I�1)1( −k _ I�1λ�3 ���� ��2+ ��  ωλ =d

 �(�w��   E  %� k_V��W*�� �� �$	� ���� I�10=ωd .

 �(�w��   E  %� k_ �.<&, �� ��,� �� V��W*���� �$	� ���� I�1)1( +k ����Ψ,�
2

C�� E X��8�&� Yw,�
 �+� Ψ


�� �=> �����.

�(�Ψ �.<&, %� )1( +k�� ����E  + λ%�)1( −k _��  I�1E /�� ,� +��� +
2

C V��W*�� �� �*$	� 
1

2 =∫Ψ λd
.

25

%

!

"

#

-

.

.

.

.

/�;J O�= V 4  ��/.�� ������ ���= Q�  )(VL �4� �BC ����K��� ���=  V4 Ω����K��� 9���V.  

  �4� ��WM �4��4V/0��  . /�;J 
��dΩD� �D�� 9���V. ��D  )(VL
��   .

1-

�-��b8 �e���

%,)(5��� 

6   از 5  صفحه  93-1392  نيمسال دوم   %*%*/%*%*'*U3% 

WWW.20FILE.ORG



��� ����)
 :(
�� ����� ���� ������ ����� ����

كارشناسي و كارشناسي ارشد

عنــوان درس

كد درس/رشته تحصيلي

سري سوال تستي) : دقيقه(زمان آزمون تستي: تعداد سوالات  تشريحيتشريحي

�����  �!��", ����� �!��"$

%&� '()* +(* :::

:

:

: :

 ,-. �����)/0�� ,( �����) ������1 ,( �����) ,-. , 2 %%%%*+3 (�������1 4 �������%%%%+$'

 /�;J O�= f D�� 9���V. ��DD��    
n

R 9� ��   
m

R �� 4  ���K;� Dx ∈/0�� ��WM a<b. ./�;J 
��d

 �f ` ��Y<b.
))(( xfD ij   ]���� 4 /���`�.  

)1(,))(()(
1

njuxfDexf
m

i

iijj
≤≤=′ ∑

=

 

2-%,)(5��� 


�� ��= 9� �P-;. I�= �� �`��C a<b. /�;J 
��d. 3-%,)(5��� 

 /�;J O�=
22 yx

ydxxdy

+

−
=ω Q�  2% ���� 4  I�=0>r R )sin,cos()( trtrt =γ 9g���B�π20 ≤≤ tR 

 �� �;-;. &�}0{2 −R        /�;J 
��d  /0��

  

πω
γ

2=∫

4-%,)(5��� 

6   از 6  صفحه  93-1392  نيمسال دوم   %*%*/%*%*'*U3% 

WWW.20FILE.ORG


